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Derleme/Review

Soft Bilesen ve Soft Lokal Baglanti Uzaylar

Biisra AYDIN

Ozet: Soft topoloji birgok arastirmaci tarafindan calisilmus, bazi temel kavramlari tanimlanmis ve birgok
ozelligi incelenmis bir konudur. Bu ¢alismada, dncelikle, kullanilan kavramlarin literatiir bilgileri kisaca
verilip soft kiime teori ve 2011 yilinda Cagman ve ark. tarafindan verilen soft topolojik uzaylar ile ilgili
temel kavramlar ve bazi Ozellikler hatirlatildi. Sonraki kisimlarda soft baglantisizlik ile ilgili bazi
kavramlar verilip soft bilesen ve lokal soft baglantililik incelendi.

Anahtar kelimeler: Soft Topoloji; Soft Baglantisizlik; Soft Bilesen; Soft Lokal Baglantililik

Soft Component and Soft Local Connected Spaces

Abstract: Soft topology is a subject which is studied by many researchers, its basic notions defined and
many properties examined. In this study, firstly, literature knowledge of used concepts was given, and
soft set theory and soft topological space which are proposed by Cagman et. al in 2011 were reminded.

Then, some concepts about soft disconnected were given and soft local connected was examined.

Keywords: Soft Topology;Soft disconnected; Soft Component; Soft Local Connected

1. Giris

Gilinlik hayatta karsilastigimiz
bircok kavram kesinden cok siiphelidir.
Ancak klasik matematik kesin olmayan
durumlarla ilgilenmez, tiim kavramlar
belli olmalidir, aksi halde kesin sonuca
ulasilamaz. Ancak bazi bilim adamlar1
kesin olmayan durumlar iizerine de
calismiglar ve bazi teorileri ortaya
koymuslardir. Bunlardan bazilar1 fuzzy
kiime teori (1965), rough kiime teori
(1982) ve soft kiime teoridir (1999).

Molodtsov  (1999), belirsizlige
yeni bir yaklasim olan soft kiime teoriyi
tanittr. Bu teoride soft kiimeyi, evrenin
parametrelenmis alt kiimelerinin bir ailesi
seklinde tanimladi. Soft kiime teori genis
bir alanda, bir¢ok uygulamaya sahiptir.

Maji ve ark. (2003), soft kiime
teori ile ilgili cesitli temel kavramlari
verdiler. VE, VEYA gibi ikili islemleri,
ayrica birlesim ve kesisim islemlerini
tanimlaylp De Morgan kurallarmin ve
cok sayida sonucun soft kiimeler i¢in
dogru oldugunu gosterdiler. Cesitli
arastirmacilar soft kiime teori iizerinde
gilinlimiize kadar ¢alismislardir. Shabir ve
Naz (2011), evren kiime tizerindeki biitiin

soft kiimelerden olusan aile lizerinde bir T
topolojisi kurdular. Bu topolojiyi (X, ,
E) soft topolojik uzay olarak
adlandirdilar. Bu uzayda soft aciklar ve
soft kapalilar1 verdiler. Soft kapanis, soft
ic, soft komsuluk, soft alt uzay
kavramlarmi  verdiler. Soft aywrma
aksiyomlarmi1 verdiler ve birbirleriyle
karsilagtirdilar. Aygiinoglu ve Aygiin
(2011),  yaptiklar1  c¢alismada  soft
dontistimde soft siirekliligi tanimlamis ve
soft topolojik uzayda kompaktlik {izerine
calismiglardir.

Cagman ve ark. (2011), Shabir ve
Naz (2011)’ i {izerinde calistig1 (X, 7, E)
soft topolojik uzayindan daha genel olan
bir topolojik uzay tanimladilar. Burada
soft kiimeyi, parametre ve parametreye
karsilik gelen evrenin parametrelenmis alt
kiimesi ile birlikte bir ikili olusturacak
sekilde verdiler. Gerekli olan kavramlar1
verip, evren kiime lizerindeki biitiin soft
kiimelerden herhangi bir tanesi tizerinde
topoloji kurdular ve (Fy, T) soft topolojik
uzay!r olarak adlandirdilar. Ayrica bu
uzayda soft i¢, soft kapanis, soft sinir,
soft agiklik, soft kapalilik, soft komsuluk,
soft yigilma noktast ve soft taban
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kavramlarmi verdiler. Soft i¢, soft
kapanis ve soft yigilma noktasi ile ilgili
olarak ¢ok sayida Ozellik vererek

ispatladilar.

Bu c¢alismada
kiimeler ve soft topolojik uzaylar
hakkinda bazi tanim ve teoremler
hatirlatilarak soft baglantili uzaylar ve
soft baglantili alt uzaylar incelenmistir.
Ayrica  soft  bilesen tamimlanarak
tamamen soft baglantisiz uzaylar ve lokal
soft baglantili uzaylar iizerinde bazi
tanim ve teoremler verilmistir.

Oncelikle soft

2. On Bilgiler
2.1. Soft Kiimeler

Bu boliimde soft kiime teori ile
ilgili temel kavramlar1 ve ozellikleri
hatirlattik. Burada X baglangic evreni, E
parametre kiimesi, (X) X’ in gii¢c kiimesi
ve A C E olarak alinmistir.

Tanmim 2.1.1:[5] X evren kiimesi lizerinde
tanimlanan ikililerin olusturdugu F, soft
kiimesi, f4: E — P(X) kiime degerli bir
doniisiim olmak {izere,

Fa={(e, fa(e)) : e € E, fy(e) € P(X)}
seklinde tanimlanir. Buradan e € A ise
fa(e)=0 olur.

X evren kiimesi iizerindeki biitiin
soft kiimeler S(X, E) ile gosterilmistir.
Tanmm 2.1.2:[5] Fy € S(X,E) verilsin.
Eger her e € E icin fy(e)=0 oluyorsa Fy,
bos soft kiime olarak adlandirilir ve Fg
ile gosterilir.

Tanim 2.1.3:[5] F, € S(X,E) soft
kiimesi verilsin. Her e € A i¢in f;(e)=X
oluyorsa F,, A- tam soft kiime olarak

adlandirilir ve Fyz ile gosterilir. Eger A=E
1se A- tam soft kiimesi, tam soft kiime
olarak adlandirilir ve Fj ile gosterilir.
Tanim 2.1.4:[5] F,, Fz € S(X,E) soft
kiimeleri verilsin. Eger her e € E i¢in,
fa(e)< fg(e) oluyorsa F,, Fgp soft
kiimesinin soft alt kiimesidir denir ve
F, C Fy seklinde gosterilir.
Tanim 2.1.5:[5] F,, Fz € S(X,E) soft
kiimeleri verilsin. Eger her e € E i¢in,
fa(e)=fg(e) oluyorsa F, ile Fg soft esittir
denir ve F,=Fj ile gosterilir.
Tanmm 2.1.6:[5] F,, Fz € S(X,E) soft
kiimeleri verilsin. Buradan soft birlesim
F, U Fg, soft kesisim F, M Fg ve soft fark
F4 \ Fj seklinde gosterilir.
Tanim 2.1.7:[5] F4, €S(X,E) soft
kiimesi verilsin. F, soft kiimesinin soft
timleyeni F4 seklinde gosterilir. f;(e)
kiimesinin tiimleyeni f(e) ile ifade
edilir ve her e € E igin f(e)=X \ fa(e)
dir.
Teorem 2.1.1:[5] F,, Fg, Fc € S(X,E)
soft kiimeleri verilsin.

1) EA,UF,=F4, F,MMF;=F,4

2) Fy,UFp=F4, F,MFp =Fy

3) FUF;=Fz, F,NFz=F,

4) FyUFf=Fz F,NFf =Fy

5) FaUFg = FgUF,, Fy,MFg =
Fg N Fy

6) (F4UF) = FSNE;F, (F4N
Fg)¢=Fg UF;

7) (F4UFg)UF,=F4U (FgUF.)

(Fa,MNFg)NFE:=F, N (Fg NFy)

8) F,Uu (FgNFE;) = (F,UFp) N
(Fa U F¢) Fanl (Fp U F¢) =
(Fa M Fp) U (F4 1 Fe)

9) (Fp) =F,
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10) F4 C Fp ise Fg C Ff olur.
2.2. Soft Topolojik Uzaylar

Bu bolimde soft kiimeler
kullanilarak elde edilen soft topolojik
uzay1 ve bu uzayda soft i¢, soft kapanis,
soft sinr, soft aciklik, soft kapalilik, soft
komsuluk, soft doniisiim, soft yigilma
noktasi, soft taban ve soft komsuluk
taban1  kavramlarmmi ve oOzelliklerini
hatirlattik.

Tanim 2.2.1:[5] F4 € S(X, E) verilsin. F,
soft kiimesinin soft gii¢ kiimesi,
P(Fp)={(Fp)i: (Fa)i E Fy, i €1 SN}
seklinde tanimlanir.

Tanim 2.2.2:[5] F4 € S(X, E) verilsin. F,
soft kiimesi iizerindeki bir 7 ailesi,
)Fg, Fg €T

{(Fy); EFil€EICSNICT =
Uieren(Fa)i €7

H){(Fy); EFy, 1< 0 < n,

Cf =Tz, (F); €T
ozelliklerini saglarsa F, soft kiimesi
iizerinde 7 topolojisi tanimlanir. Burada
(F,4, T) ikilisine soft topolojik uzay denir.
Tamm 2.2.4:[5] (F4, T) soft topolojik
uzayl ve (F,); E F4 verilsin. (F4); soft
kiimesinin soft i¢i (F4)] ile gosterilir ve
(F4); soft kiimesinin kapsadigi biitiin soft
actk alt kiimelerinin soft birlesimi
seklinde tanimlanir.

Tamm 2.2.5:[5] (F4, T) soft topolojik
uzay1 ve (F,), E F, verilsin. Eger (F4)§
soft agik ise (F,), soft kapalidir.

Teorem 2.2.1:[5] (F4, 7) soft topolojik
uzayt ve (Fy)q, (Fy), E Fy  verilsin.
Buradan,

) ((F1)™ = (Fr

n € N}

Aydin

i) ((F4)1)° = ((Fa)9)°

iii) (Fy)1 E (Fa)2 = (Fa)1 E (Fa)2

iv) ((Fa)1 M (Fa)2)" E(Fa)1 M
(Fa)z

V) (Fa)1 U (Fp)z = ((Fa)1 U
(Fa)2)~
Tamm 2.2.6:[5] (F4, 7) soft topolojik
uzayr ve (F,); E F, verilsin. (F,); soft
kiimesi  Uzerindeki  T(g,), = {(Fa); M
(Fa)1: (Fy; €t i€l SN}
topolojisine, (F,); soft kiimesi iizerine
indirgenen soft alt uzay topolojisi, ((F4)1,
T(r,),) soft topolojik uzayna da (F,, 7)
uzaymin soft alt uzay1 denir.
Tamm 2.2.7:[5] (F4, T) soft topolojik
uzayl ve a € F4 [a=(e,f4(e)), her e € E
ve fa(e)€ P(X)] verilsin. a elemanini
iceren her (F,); E F4; soft acik alt
kiimesine, a elemaninin soft agik
komsulugu (ya da soft komsulugu ) denir
ve 17(00 ile gosterilir. Yani,

Vi) = {(Fa)1: (Fa)1 €T, @ € (Fy)1}

seklinde gosterilir.
Tamm 2.2.8:[5] (F4, T ) soft topolojik
uzayr verilsin. (F,){ EF; ve a €F,
verilsin. Eger a elemanmin her soft

komsulugu, (F,); soft kiimesinin
a elemanindan  farkli  bir elemanini
iceriyorsa ¢ elemanmna  (F,);  soft

kiimesinin soft yigilma noktas1 denir.

Yani,

v (FA)Z € V(a) 1(;11’1

((F)2 \{a})# Fo

oluyorsa a, (F,); soft kiimesinin soft

yigilma  noktasidir. a € (F,); ile

gosterilir.

Tamm 2.2.9:[5] (F, , T ) bir soft

topolojik uzay ve 8 da F, soft kiimesinin
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soft acik alt kiimelerinin bir ailesi olsun.
Eger 7 ailesindeki her bir (F,); soft agik
kiimesi 8 ya ait soft kiimelerin herhangi
soft birlesimleri olarak yazilabiliyorsa f
ailesine 7 topolojisi i¢in bir soft taban
denir. Yani,
LSt V(F), €T

icin

(F)1=Ury,ew(Fa)2 2V S B
seklinde yazilir.
Tamm 2.2.10:[6] (F4 , T ) soft topolojik

uzay ve a € F, verilsin. Eger her
(Fp), € 17(“) soft komsulugu i¢in
(Fy), E (Fy); olacak  sekilde  bir

(F4); € &g varsa, G, ailesine  soft
topolojisine gore a elemanmin bir soft
komsuluklar tabani denir.

3. Soft Baglantih Uzaylar
3.1. Soft Baglantih Kiimeler

Tamm 3.1.1:[8] (F, , T ) soft topolojik
uzay ve Fg,Fo E F, olsun. Eger Fg I
Fc + ® veya Fg M F; + @ ise Fp veF,
soft kiimelerine soft baglantili kiimeler
denir. Burada Fp ve F; soft baglantisiz
ise Fg NF,= @veFg NF; = @ ‘dur.
Tamm 3.1.2:[8] (F4 , T ) soft topolojik
uzay ve Fg,F. T F4 olsun. Fz ve F.
ayrik ise Fp M Fo = @ ‘dur.

Uyan 3.1.1:Bir soft topolojik uzayda iki
soft baglantisiz kiimeler soft ayriktir.
Ancak karsit1 dogru degildir.

Teorem 3.1.1:(F, ,7 ) soft topolojik uzay
ve Fg,F; E F, olsun.

(i) Eger soft ayrik Fg ve F kiimeleri soft
aciksa soft baglantisizdir.

(ii)Eger soft ayrik Fp ve F kiimeleri soft
kapaliysa soft baglantisizdir.

Teorem 3.1.2: (F, , T ) soft topolojik
uzay ve Fg,F: E F, olsun. Fg ve F soft
kiimelerinin her ikisi de soft acik ya da
soft kapali ise Fp \ Fo ve F¢ \ Fp soft
kiimeleri soft baglantisizdir yani;

(Fe\Fe) "N (Fc\Fg) =@

(Fe\Fg) "N (Fp\F) =@

Teorem 3.1.3:(F4, T ) soft topolojik uzay
ve Fgp,Fc E Fyolsun. Eger Fg NF; = @
ve FgUF, soft kapali ise Fp soft
kapalidir.
Teorem 3.1.4:(F, , T ) soft topolojik
uzay ve Fg,Fo E F, olsun. Eger Fg I
Fr= & ve Fg U F, soft agiksa F, soft
agiktir.

\

3.2. Soft Baglantih Uzaylar

Tanmmm 3.2.1:[8] (F;, , T ) bir soft
topolojik uzay olsun. Eger F, bostan
farkli iki soft baglantisiz kiimenin
bilesimi seklinde yazilabiliyorsa (F, ,T
)‘ya soft baglantisiz uzay denir.

Teorem 3.2.1: (F, , T ) soft topolojik
uzaymnin soft baglantisiz olmasi ig¢in
gerek ve yeter sart F, soft kiimesinin bos
olmayan ve soft ayrik soft acik iki soft alt
kiimenin birlesimi seklinde yazilmasidir.
Teorem 3.2.2:[8]: Bir F, soft kiimesi
bostan farkli ayrik ve soft kapali iki soft
baglantisiz kiimenin birlesimi seklinde
yazilabiliyorsa (F, , T ) soft
baglantisizdir ancak tersi dogru degildir.
Sonu¢ 3.2.1:[8] (F, , T ) soft topolojik
uzaymin soft baglantili olmas: i¢in gerek
ve yeter kosul F, soft kiimesinin bos
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olmayan ayrik olmayan iki soft acigin
birlesimi seklinde yazilabilmesidir.

3.3. Soft Baglantih Alt Uzaylar

Tanmm 3.3.1: (F, , T ) soft topolojik

uzaylr ve Fg EFy soft alt kiimesi

verilsin. Eger (Fg , Tp) soft alt uzayi

baglantili ise, Fp soft kiimesine, (F4 , T )

soft uzayr icinde soft baglantili kiime
denir.

Teorem 3.3.1: Bir (F4, 7 ) soft topolojik

uzay1 verilsin. Bu taktirde bir Fg & F,
soft alt kiimesinin soft baglantili olmasi
icin gerek ve yeter sart

FgCFyUFy,, FgNFy=®,FgNF,=
@

Fy,Fy, €T soft acik

FgNFEyNOF, #@

seklindeki her
kiimeleri icin,
olmasidir.
Teorem 3.3.2: (F, , T ) soft topolojik
uzayl, bos olmayan, ayrik, soft acik F; ve
F, soft alt kiimelerinin birlesimine esit
olsun. Fgsoft kiimesi , (F; , T ) soft
topolojik uzaymnin soft baglantili bir soft
alt kiimesi ise, yaFgz C Fy ya da Fg C
Fy, dir.

Teorem 3.3.3: Bos kiimeden farkli soft
baglantili kiimelerden olusan bir soft
ailenin arakesiti bos kiime degilse, bu
ailenin birlesimi de soft baglantilidir.
Teorem 3.3.4: (F, , T ) soft topolojik
uzaymin soft baglantili olmas: i¢in gerek
ve yeter sart her x,y € F, soft eleman
ciftini iceren soft baglantili bir soft
kiimenin varligidir.

3. 4. Bir Soft Uzayin Soft Bilesenleri

Tamm 3.4.1: (F4, T ) soft topolojik uzay1

Aydin

ve soft baglantih bir Fzp = F, soft alt
kiimesi verilsin. Eger (F,, T ) soft uzaymni
kapsayan daha biiylik soft baglantili bir
alt uzay yoksa (Fg,Tg) soft topolojik
uzayma bir soft bilesen denir. Diger bir
ifadeyle, (F4 , T ) soft topolojik uzaymin
en bliyiik soft baglantili alt uzayma (F,, T
) soft topolojik uzayin soft bileseni denir.
Tamm 3.4.2: Bir (F,, T ) soft topolojik
uzaymin bir x soft noktasini igeren soft
bilesenine x noktasinin soft bileseni denir
ve C, ile gosterilir.
Teorem 3.4.1: Bir (F,, 7 ) soft topolojik
uzaymin her bir x soft noktasini igeren
bir ve yalniz bir soft bileseni vardir.
Ispat: Her x € F, icin {x} soft kiimesinin
soft baglantili oldugu agiktir. O halde x
soft noktasmi iceren soft baglantili
kiimeler ailesinin arakesiti bos kiime
degildir. Teorem 3.3.3 geregince bu
ailenin birlesimi soft baglantilidir. Bu
soft baglantili kiime x soft noktasim
iceren en biiyilk soft baglantili kiime
oldugundan Tanim 3.4.1 geregince soft
bilesen olacagindan bu soft bilesen tektir.
Gergekten Fz ve F. soft kiimeleri x soft
noktasinin soft bilesenleri ise Fy soft
kiimesi x soft noktasmi iceren soft
baglantili kiime ve F kiimesi soft bilesen
oldugundan Tanim 3.4.1 geregince
Fg © F; vyaziabilir. Fgp ile F; soft
kiimelerinin rollerini degistirirsek
Fc & Fp olup Fg = F; elde edilir.
Teorem 3.4.2: (F, , T ) soft topolojik
uzay1 verilsin. Her x,y € F, i¢in “ayni
soft baglantili alt kiimeye ait olma”
bagintis1 bir denklik bagintisidir.
Ispat:
"Vx,y EF,icinxRy © I FzC Fy
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soft baglantili alt kiimesi x, yFg
seklinde tanimlanan R  bagintisinin
yansima ve simetri Ozelligini sagladigi
aciktir.  Simdi  gecisme  Ozelligini
sagladigini gosterelim. Herhangi
X,y,z € F, soft noktalar1 i¢in, xRy ve
YRz olsun. Bu durumda x, y € Fp olacak
sekilde bir Fz = F, ve y,z € F; olacak
sekilde bir F. = F, soft baglantili alt

kiimeleri  vardw. Yy € Fgn Fo # @
oldugundan, Teorem 3.3.3 geregince
Fgu F. soft kiimesi de  soft

baglantilidir. Ayrica x,z € Fg U F. olur.
O halde xRz olur. Boylece R bagntisi
bir denklik bagmtisidir.

Teorem 3.4.3: Bir soft topolojik uzaym
tiim soft bilesenleri soft uzaym bir soft
ayristminit olusturur. Ayrica soft uzaym
herhangi bir soft baglantili alt kiimesi soft
uzaym soft bilesenlerinden yalnizca biri
tarafindan kapsanur.

Ispat: Bir (F, , T ) soft topolojik uzaymn
soft bilesenleri, soft uzaymm denklik
smiflar1 oldugundan, herhangi iki denklik
smifi ya aynidir ya da ayrik iki kiimedir
ve bu denklik smiflarmin birlesiminin F,
soft kiimesine esit oldugu aciktir.
Dolaysiyla (F, ,T ) soft uzaymin tiim
bilesenleri uzaymm  bir  ayrigimini
olusturur.

(F4 ,T ) soft topolojik uzaymnin
herhangi bir soft baglantili Fp soft alt
kiimesini ele alalim. Once Fg soft alt
kiimesinin (F, , T ) soft uzaymin soft
bilesenlerinden sadece biri ile kesistigini
gosterelim. Varsayalim ki Fp soft kiimesi
(F4 , T ) soft uzaymmm C; ve C, gibi iki
soft bileseni ile kesigsin. x € Fg M C; ve

y € Fgn(, olsun. cne,=9
oldugundan x #y olur ve bu soft
noktalar ayni soft baglantili Fyp soft
kiimesine ait oldugundan Teorem 3.4.2
geregince, xRy bulunur. O halde Tanim
3.4.2 geregince C; = C, olur. Simdi Fp
soft baglantili alt kiimesinin (F, , T ) soft
uzayinin soft bilesenlerinden yalnizca biri
tarafindan ~ kapsandigmi  gosterelim.
x € Fjp soft noktasini alalim. (F, , T ) soft
uzaymin soft bilesenleri soft uzaym bir
ayrisimini  olusturdugundan, x  soft
noktast bu soft bilesenlerden yalnizca
birine aittir. Bu soft bileseni C, ile
gosterelim. Fp soft kiimesinin diger soft
noktalar1 da ayn1 C,, soft bilesenine aittir,
aksi taktirde Fp soft kiimesi sadece bir
soft bilesenle kesismemis olurdu. Sonug
olarak, Fp = C, elde edilir. Teorem
3.4.4: Bir soft topolojik uzaymn soft
bilesenleri soft kapalidir.

Ispat: (F, , ¥ ) soft uzaymm bir soft
bileseni Fp soft kiimesi ise Tanim 3.4.1
geregince Fp soft kiimesi soft baglantili
bir kiimedir. O halde Fp soft kiimesi de
soft baglantilidir. Fp soft kiimesi (F, , T )
soft uzaymm en biiyiik soft baglantili alt
kiimesi oldugundan Fp = Fp bulunur.
Diger taraftan, Fz = Fg olup, Fg = Fg~
elde edilir. Boylece Fp soft kiimesi soft
kapalidir. Sonu¢ 3.4.2: Bir (F, , T ) soft
topolojik uzaymi herhangi 1iki soft
bileseni soft baglantili olmayan iki soft
kiimedir.

Ispat: (F, , ¥ ) soft uzaymm herhangi Fy
ve Fo soft bilesenleri verilsin. Bu soft
bilesenler Teorem 3.4.3 geregince ayrik
iki soft kiimedir ve Teorem 3.4.4
geregince soft kapali kiimelerdir. Teorem
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3.2.1 geregince

Fg " MF=®=FznN F.~
bulunur. O halde Fy ve F; soft kiimeleri
soft baglantili olmayan iki kiimedir.

3.5. Tamamen Soft Baglantisiz Uzaylar

Tamm 3.5.1: (F4, T ) soft uzaynin her x
ve y soft noktalar1 i¢in x € F; €T ve
y € F; € T olacak sekilde Fp U F, soft
baglantisizlig1 varsa (F, , T ) soft uzayma
tamamen soft baglantisiz uzay denir.
Teorem 3.5.1: Bir soft topolojik uzaym
tamamen soft baglantisiz olmasi i¢in
gerek ve yeter sart bu soft uzaym soft
bilesenlerinin tek elemanli soft kiimeler
olmasidir.

Ispat: > (F, , ¥ ) soft topolojik uzay
tamamen  soft  baglantisiz  olsun.
Varsayalim ki, (F4 , T ) soft uzaymnm bir
C soft bileseni birden cok soft noktay:
icersin. Bu durumda x,y € C (x #y)
soft noktalarini alalim. (F, , 7 ) soft uzay1
tamamen soft baglantisiz oldugundan
Tanim 3.5.1 geregi, x €EFg €T ve
y € Fc € T olacak sekilde Fz U F, soft
baglantisizligr vardir. Ayrica C M Fp #
®, CNF+®, CNFgNF-=® ve
C © Fp U F; oldugundan Teorem 3.3.1
geregince C soft kiimesi soft baglantili
degildir. Bu ise Tanim 3.4.1 geregi C soft
kiimesinin soft bilesen olmasiyla celisir.
O halde C soft bileseni yalnizca tek soft
nokta igerir.

& (F,4,T) soft tolopojik uzaymin soft
bilesenleri tek elemanli soft kiimeler
olsun. (F4;,7 ) soft wuzaymin soft
bilesenleri (F, , T ) soft uzaymm en
biiyiik soft baglantil kiimeleri

Aydin

oldugundan her x,y € F; soft noktalar
icin x € Fp ve y € F. olacak sekilde
Fg U F, soft baglantisizligi vardwr. O
halde Tanim 3.5.1 geregince (F4 , T ) soft
uzay1 tamamen soft baglantisizdir.

Tanim 3.5.2: (F,, T ) soft topolojik uzay1
ve bir Fz = F, soft alt kiimesi verilsin.
Eger (Fg, Tp) soft alt uzay1 tamamen soft
baglantisiz ise Fgp soft kiimesine tamamen
soft baglantisiz kiime denir.

3.6. Lokal Soft Baglantih Uzaylar

Tanim 3.6.1: (F,, T ) soft topolojik uzay1
verilsin. Eger her x € F; soft noktasinin
(Fy , T) soft uzayinda soft baglantili
kiimelerden olusan bir komsuluk tabani
varsa (F, , T ) soft uzayma lokal soft
baglantili uzay denir.
Uyan 3.6.1: (F, , T ) soft topolojik
uzayinin lokal soft baglantili olmasi i¢in
gerek ve yeter sart her x € F;  soft
noktasi ve her V € N;(x) soft komsulugu
icin x € Fp =V olacak sekilde soft
baglantili soft acik bir Fp soft
komsulugunun olmasidir.
Teorem 3.6.1: (F, , T ) soft uzaymin
lokal soft baglantili olmasi i¢in gerek ve
yeter sart (F, , T) soft uzaymnin her soft
acik alt uzayindaki her soft bileseninin
(F, .7 ) soft uzaymda soft acik olmasidir.
Ispat: = (F, , ¥ ) soft uzay1 lokal soft
baglantili, Fz = F, soft acgik bir alt kiime
ve C soft kiimesi, (Fz , Tp) soft alt
uzayinda bir soft bilesen olsun.

x €Cc Fg = F4 soft noktasmi ele
alalim.(F, ,7 ) soft uzayr lokal soft

baglantilt  oldugundan, Uyar1 3.6.1
geregince V = Fy olacak sekilde soft
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baglantili  bir V € Nz(x) soft acik
komsulugu vardir. Boylece V soft acik
kiimesi (Fg , Tp) soft alt uzayinda x soft
noktasint iceren soft baglantili bir
kiimedir. Diger taraftan, C soft kiimesi
(Fg , Tp) soft alt uzayinda soft bilesen
oldugundan, Tanim 3.4.1 geregince
V = C olur. Soft i¢ nokta tanimi geregi
x € C° elde edilir. Bdylece C = C’olur.
C’c C oldugundan C = C’yazilabilir.
Sonug olarak C soft bileseni soft agiktir.

< (F4, T ) soft topolojik uzayimda soft
acik bir (Fp, Tp) soft alt uzaymm her soft
bileseni soft acik iken (F, , T ) soft
uzaymin lokal soft baglantili oldugunu
gosterelim. (Fg, Tp) soft agik alt uzayina
gore x soft noktasi igeren C = Fp soft
bileseni soft agiktir. C soft bileseni soft
acik olup Uyar1 3.6.1 geregince (F4 , T )
soft  topolojik  uzayr lokal soft
baglantilidir.
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