Marxgil Muvazeneli - Biiyiime Hakkinda
Dog. Dr. S. Diit¢ioglu

Klasik biiyiime teorisi ile Harrod - Domar’in post - Keynesgil
modeli arasindaki benzerlik Kaldor tarafindan® belirtilmisti. Her
iki teoriye gore karin tiimii tasarruf edilir ve biitiin {icretler.yogal-
tilirsa, kar haddi ekonominin biiyiime haddine esittir.

von Neumann’in genel denge modelinde * de ayn1 seyi goriiyo-
ruz. Modele gore ekonominin biitiin kesimleri ayni biliyiime haddi
ile artmaktadir ve bu had kar haddine esittir.

von Neumann’in muvazeneli - biiylime teoremi ancak tek maxi-
mal biiyiime haddinin varligini isbat edebilmekte idi. Ekonominin
muhakkak bu hadde yonelecegi ise Somuelson, Solow ve Dorfman
tarafindan «Turnpike Teoremi» * adi altinda gosterilmigtir.

Asagida yapilan analiz sayilan bu gohretli teorem ve teorilere
yeni bir sey katmamaktadir. Analiz orijinal olmak iddiasindan ¢ok;
i) modern biiylime teorisini marxgil * bir agidan incelediginden ve
ii) sermaye - emek haddi ile biiyiime haddi arasindaki sabit bir ora-
n1 gosterdiginden, dolayr onemli olabilir :

Rumuzlar :

P —= Toplam iiriin

K = Sermaye

L — Emek

k = Sermaye-cikt1 orani

1) N. Kaldor, «Capital Accumulation and Economic Growth» The The-
ory of Capital, Editor; F. D. Lutz, Macmillan, London 1963.

2) von Neumann, «A Model of General Economic Equilibrium, «Review
of HEconomic Studies. Vol. XIII, 1945.

3) Dorfman, Samuelson, Solow, Linear Programming and HKconomic
Analysis, McGraw Hill, New York, 1958.

4) K. Marx, Le Capital, Alfred Costes, Paris, (4a IX -116, 4b III - 2086,
4c IX -145).
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g = Biiylime haddi
« = P’ye gbre marjinal tasarruf egsinimi
- q — Sermayenin organik birlesimi (sermaye - emek haddi)
I = Yatirimlar
S = Artik - kiymet (kar)
B = S’e gore marjinal tasarruf egsinimi
p = Artik - kiymet (somiiriilme) haddi
r = Faiz haddi
n = Kar haddi.

Tanimlar :

Sermaye - cikti haddi,

k=§- Tl ()

Harrod - Domar biiyiime denklemi,
9="7 i< g <1 (b)

Sermayenin organik birlesimi,

K

g (c)

Artik - kiymet haddi,

p=- i @
Kar haddi,
S
Model :
1 — Cobb - Douglas iiretim fonksiyonunu yazalim,
P — p K- Lm (1.1)

Bu fonksiyonun her iki tarafini K ile boliip, tanim a ve b’den
faydalanalim.

g=abK_"”‘L""
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a b = )\ bir sabite oldugundan,

9 =Aq=" (1.2)

Bu denklem temel (marxgil) biiyiime denklemidir. Denkleme
gore sermayenin organik birlesimi (sermaye - emek orani) arttikea,
biiyiime haddi azalir.

2 — Ote yandan, diyelim ki yatirimlar ayni zamanda artik - kiy-
metin de bir fonksiyonudur.

I—=288S ' B> a
Bu fonksiyonel bagintiya dayanarak su marxgil 6zdeslik yazilabilir,

oy 24
g B (2.1)

(2.1) denklemi tipki (1.2) denklemi gibi bir biiyiime denklemidir.
ilki sermayenin biiyiime haddini, ikincisi milli iiriiniin biiyiime had-
dini gostermektedir. Muvazeneli - biiylime icereginde her iki biiyii-
me haddi birbirine esit oldugundan,

p=vq" (2.2)

A

Burada ( v =~BA~) bir sabitedir.

Denkleme gore artik - kiymet (sOmiiriilme) haddi sermayenin
organik birlesiminin artan bir fonksiyonudur °. Yahut baska bir de-
yisle sermaye - emek orani iki faktoriin pozitif verimliligi ile artar-
ken, artik - kiymet - emek orani da yiikselmektedir “.

5) H. D. Dickinson, «The Falling Rate of Profit and Marxian Econo-
mics» Review of Hconomic Studies, Vol. XXIV, 1957, (5a).

6) Artik - kiymet haddinin sermaye ve emegin bir fonksiyonu olugu soy-
le gosterilebilir : J. Robinson’un igaret ettigi gibi «sermaye verimlidir demek-
le, sermaye emegi verimli kilmak icin gereklidir, demenin bir farki» yoksa (J.
Robinson, An HEssay on Marxzian HEconomics, London Mcmillan, 1952, s. 18) :

S=1¢ (K L)

Eger ¢ ilk dereceden homogen ise fonksiyonun her iki tarafimmn L ile
bollinmesi sonucu degistirmez,

p=9(q)
Oyle ise, artik - kiymet haddi sermayenin organik birlesiminin bir fonk-

siyonudur,
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dp _ . 47 2.3
dq—/(l—m)q (2.3)

Fonksiyonun ikinci tiirevi ise,

@ p
Pl

Oyle ise, sermayenin organik birlesimi arttikca, artik - kiymet had-
di ancak azalan bir oranda artmaktadir.

3 — Marx’a gore kir haddi «iki temel etken tarafindan belirlen-
mektedir : artik - kiymet haddi ve sermayenin organik birle-
simis 7. Teorinin ham sgekli ile, artik - kiymet haddi arttikca
kar haddi artar, sermayenin organik birlesimi arttikca, kar
haddi azalir. Bu ifadeyi sOyle denklemlegtirelim ® :

- —F_ (3.1)

Diyelim ki,
Q=q+1

Sermayenin organik birlegimi biiyiiditkkce kidr haddinin nasil gelige-
cegini gosterebilmek icin (3.1) in Q'ye goére kismi tiirevini alalim.

_877].__ A7 L DAy 9
6~ (296 ) L

7) K. Marx ibid, cilt IX, s. 116.

8) H. D. Dickinson ibid, S. Divitcioglu, Iktisadi Biyiime : Maram Goriig-
leri ve Harrod’la. Karsiastirma, Istanbul, 1959, s. 67. I. Adelman, Theories of
Economic Growth and Development, Stanford University Press, 1961, s. 82.

9) (3.2) deki ( Q gg—p> teriminin positif oldugunu gosterelim :

SCH T
g 8Q

oldugundan (2.3)'i (3.2) de yerine korsak,
S 1l
S A R ) e Ay
T [@Y (1—m) g—m—p]

Ayrica, }
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Dip - not 9’da isbat edildigi gibi,

o

Vel
Ayrica (3.2) inin Q ya gore ikinci tiirevini alalim.

Rl gl gl LB

SQZ_“SQZ—Q 8 Q (o

Rt b e Gl 8% p %

Bilindigi gibi -5624 < 0 oldugundan,

8% g

5 Q2 <0

Oyle ise, sermayenin organik birlesimi arttikca kar haddi azalan
bir oranda artar. Eger, bir onceki dip - nota gore, g’ = le olursa,
egrinin egimi bir maximuma yaklasir.
1ot
’Q

4 — Kar haddini marxgil biiyiime sistemine yerlestirmek icin (2.1)
deki artik - kiymet haddini (3.1) de yerine koyalim.

Al (_qu) (4.1)

— Max

q

K ool
orantisina gore soldaki terimi basitlestirirsek (bize kismi tiirevin igareti gerek-
tiginden bunu yapabiliriz).

1—m m

-é%mQ—D
yahut,

M riiis

Q Q
elde edilir. Q2 oldukga biiyiik bir pozitif pay oldugundan,

m 1

Qe @
Oyle ise,

d1n

== R0

s Q =

bulunur.
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Denklemin her iki tarafini ¢ ile carpalim,

99=87Q - (&2
Bunun tam diferansiyelini alirsak,

qdg + gdq = BndQ + BQ dy

.oldugundan,

dg BQ ‘d‘Q“ + B —
aQ q

Pay pozitif oldugundan,
dg

_(‘{Q‘> 0

ve ayrica

- (4.3)

bulunur.

Denklem (1.2) ile (4.1) ayn:t seyi gostermektedir. Her ikisinde
de sermayenin organik birlesimi arttikga ekonominin biiyiime had-
di azalan bir oranda artar. (1.2) den farkll olarak (4.1) denklemi
bu durumun sebeplerini ortaya koymaktadir. Sermayenin organik
birlesimi haddindeki degismeler via artik - kiymet haddi, kar haddi-
ne tesir etmektedir. Kir hadlerindeki degismeler ise biiyiimeyi et-
kilemektedir. Biiyiime haddi kidr haddine uyarak azalan bir oranda
artmaktadir. Bundan dolayr egrinin egiminin bir maximuma var-
mas1 beklenebilir,

—J_ _ Max.

Simdi (4.3) tiirevinin paymma bir goz etelim. Eger ekonomide
kar haddinin maximisationu gerceklesmisse pay su sekli alr.

Bn——g

Oyle ise, sermayenin organik birlesime gore biiyiime haddinin maxi-
misation’u ancak,

Jp= gl (4.4.1)
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halinde ortaya cikabilir. Fakat Marx - von Neumann - Leotief ** sis-
teminde oldugu gibi «digsal nihail yogaltimy» sifir ise, yani yogaltim
mallar: da emek iiretmek igin bir girdi olarak kabul ediliyorsa, mar-
jinal yogaltim egrisinimi sifira esit olacagindan,

Bi=+1
ve

(6 f=l] ] (4.4.2)
bulunur.

Oyle ise, g — By veya g = 7 sartlar1 gerceklestigi vakit ekono-
mide tek maximal sermayenin organik birlesimi (sermaye - emek
orani) ve tek maximal kir haddi ile saglanan tek maximal bir bii-
yiime haddi vardir. Bu tek maximal biiyiime haddi ise kiar haddine
egittir. Tek maximal hadleri birer yildizla gosterelim.

g=g%*
q=q*
n=nq*

Biiyiime haddi, kir haddi ve sermaye - emek "' haddinin bu
denli tek maximal hadlere erigsmesi ile ekonomi muvazeneli olarak
biiyiimektedir. Bu muvazeneli - biiyiime von Neumann'in devamlx
maximal bilyiime yolu ile aynidir. Uzun siirede ekonomi kendi ser-
mayesinin organik birlegimini yani, sermaye stoku ve emek giicii-
niin oranini 6yle bir sekilde ayarlar ki, bunun biiyiime haddi ile ora-
n1 belirli bir s lizerinde olur (sabit olur). Bu 1sin von Neumann
1sinina, yaklagik olarak benzemektedir.

Yapilan matematik gosteri ile ekonomide bir Marx - Neumann
1s11nin varhge isbat edilmekte idi. Simdi de ekonominin muhakkak
bu 1gina yonelecegini (Turnpike Teoremi) gosterelim.

Hemen soyleyelim ki yeterlik sarti yapilan analizin i¢indedir.
Bir yandan marxgil modele gore «kapitalist bir ekonomide iiretimin
amact artik - kiymettirs ', Yani kapitalist daima cogalan bir ar-

10) W. W. Leontief, The Structure of American Economy : 1919 - 1937,
Oxford University Press, New York, 1951.

11) R. Solow, «A Contribution to The Theory of Economic Growths
Quarterly Journal of Economics, 1956. H. Uzawa, «On a Two - Sector Model of
Economic Growth», Review of Hconomic Studies, 1961. 2

12) K. Marx, ibid, cilt III, s. 206.



Marxgil Muvazeneli - Biiylime Hakkinda 277

tik - kiymet elde etmek icin iiretim fonksiyonunu S = ¢ (K, L) dii-
zenler. Ote yandan,

C R kar gayesi ve rekabet yoluyla mallarin minimum bir maliyet
ile {iretilmesini saglayan sabit sermayenin kullamildig1l bir ekonomi,
kapitalist liretim tarzina hastir...... Kapitalist tiretim tarzi.. eko-
nomiyi sabit sermaye kullanmaya zorlar» 18 :

Boylece ekonomide sermayenin organik birlesimi gittikce yiik-
selecektir. Ifade edilen iki hususu Ozetlersek :
dp d? p
Eiag 0, dq <0

Yani, kapitalistlerin tek amaci1 cogalan artik - kiymet (kar) el-
de etmek oldugundan, kapitalist iiretim siireci icinde sermayenin or-
ganik bilesimi, yahut sermaye - emek oram gittikce artmak egili-
mindedir. Bu ikili olgunun bir sonucu olarak ekonominin biiylime
haddi vie kdr haddi vie artik - kiymet haddi azalarak artmakla ve
bir maximuma dogru yodnelmektedir.

p=¢ (q)

Teorem : Artik - kiymet haddi ile sermaye - emek orani arasin-
daki fonksiyonel bagintidan dolayi, sermaye - emek haddi ile biiyii-
me haddi arasindaki oran bir sabiteye dogru yaklagir. Yukardaki
isbat, muvazenel - biiyiimenin istikrari icin hem gereklilik, hem de
yeterlililc sartlarini gésterir.

5 — Tek maximal biiyiime haddi hakkinda soyliyeceklerimiz bu ka-
dar. Simdi de faiz haddi ile biiylime haddi arasimdaki iligkiyi
inceliyelim. Eger Cobb - Douglas iiretim fonksiyonunun K ya
gore tiirevini alirsak,

S P ‘
hote b(l—m)g—m (5.1)

Bu kismi tiirev sermayenin \marjinal verimini gostermektedir.
Dikkat edilirse sermayenin marjinal verimi ile artik - kiymet had-
dinin sermayenin organik birlegsimine gore degismesi arasinda siki
bir benzerlik vardir. Bundan dolay: :

p _ adP
§q BSK

13- 7K. Marx, 2bid, | ciltalX,: si 145,
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Tabiatiyla denge sartlari gerceklestigi vakit sermayenin mar-
jinal verimi faiz haddine egit oldugundan,

dp a
P T i 5.
5q " B T
Eger (5.2) yi (3.2) deki yerine korsak,
8y 1 IS )
QT @ ( gt
ya da, .
87 1 @
A AL L Ao r — —
5Q ~ Q ( B )

Oyle ise, kir haddinin sermayenin organik birlesimine gore maxi-
misation’un ayni zamanda,

ol

B
egitligine baghdir. Marx -von Neuman - Leontief sisteminde « — g
=1 sayilacagindan,

==
Tabiatiyla muvazeneli - biiylime icereginde oldugumuzdan,
g it ) * e p ¥

Bu son durum von Neumann’in varmis oldugu sonuctur. Muvazene-
li - biiyiimede tek maximal biiyiime haddi, faiz haddine egittir.

KATKI

Kar haddi ile biiyiime haddinin eganli maximisation’unu Lan-
grange carpani () ile gosterelim.

Max kilinacak fonksiyon,
g=7 (g,

Su tahditlere baghdir.
7="h (q)
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Yeni fonksiyonu yazalim :
z=1F(q,9) +ph(q)

Fonksiyonun kismi tiirevlerini alt seklinde gosterelim :
2, = fql T hq =0
Zn=fn +p=0

Oyle ise,
fo—h.f, =0
Eger,
hq =0
ise,
f =0



